7. MORFIZMY A RACIONALNE ZOBRAZENIA

44. (m) Nech afinné algebraické variety X a Y st izomorfné. Ukézte, ze ak varieta X
je ireducibilnd, potom je ireducibilné aj varieta Y.

45. Pomocou predchadzajicej ilohy ukazte, ze vinuta kubika V(y — 22, 2z —23) C A3(C)

je ireducibilna.
a b
c d

nad nekonecnym polom k je regularna. Ukazte, Ze raciondlne zobrazenie
ar +b
cx+d

46. (m) Nech matica

f: AYE) = AYk), z—
je dominantné. Je f biraciondlnou ekvivalenciou?
47. Nech X = V(y? — z2,2? —y3) C A3(C). Rozlozte X na ireducibilné komponenty. O
kazdej komponente ukazte, ze je racionalna (t.j. biraciondlna s A"(C) pre nejaké n).
48. Nech C je kubicka krivka C = V (y? — 2% — 2?) € A%(C). Ukézte, Ze funkcia y/x nie
je reguldrna, t.j. y/x ¢ C[C]. V ktorych bodoch krivky C je této funkcia regularna?

49. Kubickd krivka C' = V(y? — 2% — 2?) C A%(C) m4 v (0,0) tzv. singuldrny bod.
Krivku nacrtnite (jej redlne body). Néjdite biracionalnu ekvivalenciu tejto krivky s afin-
nou priamkou. (Pomdcka: moézte postupovat podobne ako pri stereografickej projekeii
kruznice. Tentokrat vedte priamky cez singuldrny bod a body krivky zobrazujte napr.
na priamku z = 1.)

50. (m) Nech X C A" je nadplocha definovand polynémom
Foq1(z1,. . xn) + Fu(x1, ... zy),

kde F,_1 resp. F,, je homogénny polyném stupna n — 1 resp. n. Ukdazte, ze ak X je
ireducibilnd, potom je biracionalne ekvivalentna A”~1,



