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8. ZADANIA NA CVICENIE 16.4.

Axiémy zhodnosti

Budeme dokazovat Standardné tvrdenia geometrie zakladnej a strednej skoly (zada-
nia 62, 63 a 64) V kazdom ddkaze budeme podla potreby vyuzivat aj predchadzajice
(idedlne uz dokdzané) tvrdenia.

62. Ukézte, ze v trojuholniku je protilahly uhol k vacsej strane vacsi ako protilahly uhol
k mensej strane. Inak: ak v AABC plati AB > AC, potom /C > /B.

(Néapoveda: na strane AB najdite bod D tak, ze AD = AC a skiimajte okrem AABC' aj
rovnoramenny trojuholnik AADC'. Zrejme vyuZijete porovnavanie uhlov, Pappovu vetu
a vetu o vonkajsom uhle trojuholnika.)

63. Dokazte trojuholnikovt nerovnost. Presnejsie, ukazte, ze v lubovolnom trojuholniku

——
(Népoveda: na polpriamke opa¢nej k C'A zostrojite bod D tak, ze CD = BC'. Potom
okrem NAABC skumajte aj rovnoramenny trojuholnik ABDC. Zrejme vyuzijete Pap-
povu vetu, porovndvanie uhlov, a tvrdenie z cvicenia 64.)

DoMAcA ULOHA (DO 30.4.)
Axiémy zhodnosti

64. Ukazte, ze v trojuholniku je protilahla strana k vacsiemu uhlu vacsia ako protilahla
strana k mensiemu uhlu.
(Népoveda: ide o velmi jednoduchy désledok cvicenia 62.)

65. Dokoncite dokaz existencie jediného stredu tsecky. (Napoveda: pre jednoznac¢nost
uvazujte usporiadanie A xSy %S9 a S1*.59 % B na priamke AB, vyargumentujte, Ze nejde
o ujmu na vSeobecnosti. Pre existenciu nech C' ¢ AB, nech D je taky bod v polrovine

opacnej k ABZ%, 7e ZABD = /BAC a BD = AC. Uvazujte prieseénik CD s xﬁ a
skimajte trojuholniky, ktoré Vam tymto vznikn.)

66. Polpriamka ﬁ medzi polpriamkami E)él a % uhla ZABC' je osou uhla ZABC,
ak ZABD = /DBC.

Ukazte, ze kazdy uhol ma prave jednu os.

(Treba ukazat jednoznac¢nost aj existenciu. Pri dokaze jednoznacnosti sa mézte inspiro-
vat v Hilbertovom dokaze stvrtého Euklidovho postuldtu.)

(pokracovanie na dalSej strane)
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67. Najdite chybu v dokaze nasledovného tvrdenia:
Turdenie: Pravy uhol je zhodny s tupym uhlom.

Dokaz:

Nech AB je uisecka, nech body C a D lezia v tej istej polrovine od @ tak, ze

AC = BD, ZABD je pravy a ZBAC je tupy (vid obrazok). Ukézeme, Ze tieto dva uhly
su zhodné.

Nech o7 je os tisecky AB a nech oy je os usecky CD.

e Priamky A§ a C’ﬁ urcite nie st rovnobezné,

C
C D ¢ D
m IWB
; : N
A B A N B

preto aj 01 a o9 su roznobezné; oznac¢me ich priesecnik V.
Prieseénik N sa urcite nachddza na tej istej strane od @ ako body A a B,
mame teda moznosti: NV lez{ vnutri Stvoruholnika ABDC', N lezi na tisecke AB
alebo N lezi zvonka Stvoruholnika ABDC' ,pod priamkou” fﬁ .
Nech N lezi vnutri stvoruholnika ABDC'. Uvazujme trojuholniky AANC a
ABND. V nich

— AN =2 BN, lebo N € o1,

— CN =2 DN, lebo N € 09,

— AC = BD 7z konstrukcie bodov C' a D,
preto AANC = ABND.
Odtial ZNAC = Z/NBD.
Dalej AABN je rovnoramenny, preto ZABN = /BAN.
S¢itanim uhlov tak dostaneme /BAC = ZABD.
V pripade, ked N € AB, postupujeme tak isto, v tomto pripade zhodnost uhlov
/ZBAC a ZABD vyplynie hned zo zhodnosti AANC = ABND.
Nakoniec v pripade, ked N lezi zvonka stvoruholnika ABDC postupujeme tiez
analogicky; zhodnost uhlov Z/BAC a ZABD dostaneme od¢itanim uhlov /N AC—
/NAB a /NBD — /NBA.




