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1. Nech (F,+, ·) je pole. Dokážte, že plat́ı

a) (a + b) · (c + d) = a · c + b · c + a · d + b · d pre ∀a, b, c, d ∈ F

b) a · (b1 + · · ·+ bk) = a · b1 + · · ·+ a · bk pre a, bi ∈ F , kde i = 1, . . . , k

c) −(a + b) = (−a) + (−b) ∀a, b ∈ F

2. V poli (Z5,+, ·) vypoč́ıtajte 2 · 3 + 4 · 2, 2−1, −3, 2 · 3−1 + 4 · 2−1 − 4.

3. Majme na množine R× R definované operácie ⊕, � ako
(a, b)⊕ (c, d) = (a + c, b + d) a (a, b)� (c, d) = (ac− bd, ad + bc).
Dokážte, že (R× R,⊕,�) je pole.

[Návod: To, že (R×R,⊕) a (R×R \ {(0, 0)},�) sú komutat́ıvne grupy, sme
ukázali na cvičeńı 2. Takže stač́ı overit’ distribut́ıvne zákony.]
Poznámka: Tým sme vlastne ukázali, že (C,+, ·) je pole.

4. Overte, či

a) množina všetkých polynómov s reálnymi koeficientami

b) množina všetkých polynómov stupňa práve n

sú vektorové priestory. Sčitovanie a násobenie skalárom definujeme rovnako
ako pre reálne funkcie.
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