LINEARNA ALGEBRA - Pisomka (2) — Barbora Pokorn4

Zaverecna pisomka
18. decembra 2020
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Vo vsetkych prikladoch pouzivajte svoje konkrétne hodnoty a, b.
1. iloha (13 bodov)

Majme vektorovy podpriestor S = [(a,1,—1,0),(3a + 2b,3,1,2),(b,0,2,1)] C V4(R).
N4jdite jeho ortogonalny doplnok S+ a uréte jeho bazu a dimenziu.

2. tloha (17 bodov)

3+b %a 1
Majme linedrne zobrazenie f urc¢ené maticou M; = b 0 3 |. N§jdite jadro
6 a —4

Ker(f) a obraz Im(f) zobrazenia f (urcte ich bdzu a dimenziu). Rozhodnite, ¢i je zobra-
zenie f injektivne alebo surjektivne.

3. tloha (10 bodov)
N4jdite maticu zobrazenia, ktoré zobraz{ vektory (1,1,1),(—=2,—1,1),(—1,2,0) € R3 na
vektory (b, 1), (a,1),(0,2) € R? v tomto poradi. Dokazte, Ze toto zobrazenie je linearne.

4. dloha (10 bodov)

Majme bazu [(1,0,a), (1,1,b—a), (0, 1, b)] priestoru V3(R). Pomocou Gram-Schmidtovej
ortogonalizacie tejto bazy najdite trojicu navzajom kolmych vektorov, ktora generuje cely
priestor V3(R).

5. iloha (10 bodov)

Vyrieste dany systém linearnych rovnic a riesenie zapiste ako sucet K + S, kde K je
nejaké rieSenie tohoto systému a S, je mnozina vsetkych rieseni prislusného homogénneho
systému.

4z, + 2axs + 24 = 4
— X9 + b.l’g = -3
r1 +2ars + (1—2b)zy +z4 = 4

3r1 + 2x9 —r3 4+ x4 = 6




